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Èçâåñòíî, ÷òî äçåòà-ôóíêöèÿ Ðèìàíà ζ(s) èìååò íà êðèòè÷åñêîé ïðÿìîé Re s = 1
2

áåñêîíå÷íî ìíîãî íóëåé, è âìåñòå ñ òåì ïðèíèìàåò íà ýòîé ïðÿìîé î÷åíü áîëüøèå
ïî ìîäóëþ çíà÷åíèÿ. Òàê, íàïðèìåð, êëàññè÷åñêèé ðåçóëüòàò Ð.Áàëàñóáðàìàíèÿíà
(1978) óòâåðæäàåò, ÷òî íà âñÿêîì ïðîìåæóòêå âèäà (T, T + H), äëèíà H êîòîðîãî
óäîâëåòâîðÿåò íåðàâåíñòâàì ln lnT � H 6T , íàéäåòñÿ òî÷êà t, äëÿ êîòîðîé
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Ïðåäïîëàãàåòñÿ, ÷òî ýòà îöåíêà áëèçêà ê îêîí÷àòåëüíîé.
Ñèòóàöèÿ ñòàíîâèòñÿ ñîâåðøåííî èíîé ïðè 0 < H � ln lnT . Â ýòîì ñëó÷àå

èìååòñÿ ëèøü ðÿä íèæíèõ îöåíîê âèäà
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)∣∣ > f(T,H),

ãäå f - íåêîòîðàÿ óáûâàþùàÿ (êàê ïðàâèëî, î÷åíü áûñòðî) ôóíêöèÿ T , ïðèíàäëå-
æàùèõ À.À. Êàðàöóáå, Ì.Ç. Ãàðàåâó, Ì.Å. ×àíãå. Èç íèõ, íàïðèìåð, ñëåäóåò, ÷òî

F (T ;H) > c1 > 0 (1)

ïðè H > ln lnT − c2, ãäå c1, c2 - ïîñòîÿííûå.
Â ñâÿçè ñ íåðàâåíñòâîì (1) À.À.Êàðàöóáà â 2006 ãîäó ïîñòàâèë çàäà÷ó äîêàçàòü

îöåíêó òàêîãî âèäà ïðè H, ñóùåñòâåííî ìåíüøèõ ln lnT .
Â äîêëàäå ïðåäïîëàãàåòñÿ ðàññêàçàòü îá óñëîâíîì (èñïîëüçóþùåì ãèïîòåçó Ðè-

ìàíà) ðåøåíèè çàäà÷è À.À.Êàðàöóáû. Êàê êàæåòñÿ, îñíîâíîé èíòåðåñ ïðåäñòàâëÿåò
íå ñàì ðåçóëüòàò, à òî, ÷òî åãî äîêàçàòåëüñòâî èñïîëüçóåò íåêîòîðûå óòâåðæäåíèÿ,
¾äàë¼êèå¿ îò òåîðèè ζ(s) - íåêîòîðûå ôàêòû èç ãåîìåòðèè ðåø¼òîê, à òàêæå òðàíñ-
öåíäåíòíîñòü ÷èñëà eπ.
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