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183. Ïîêàçàòü, ÷òî êàæäàÿ òî÷êà ñîäåðæèòñÿ â íåêîòîðîé êîìïîíåíòå ñâÿç-
íîñòè, ïðè÷¼ì òîëüêî â îäíîé: åþ ÿâëÿåòñÿ îáúåäèíåíèå âñåõ ñâÿçíûõ
ìíîæåñòâ, ñîäåðæàùèõ ýòó òî÷êó.

184. Ïîêàçàòü, ÷òî äâå êîìïîíåíòû ñâÿçíîñòè ëèáî íå ïåðåñåêàþòñÿ, ëèáî
ñîâïàäàþò.

185. Ïîêàçàòü, ÷òî ïðîñòðàíñòâî ñâÿçíî, òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà ëþáàÿ
ïàðà åãî òî÷åê ëåæèò â íåêîòîðîì ñâÿçíîì ïîäìíîæåñòâå.

186. Ïîêàçàòü, ÷òî êîìïîíåíòû ñâÿçíîñòè çàìêíóòû.

187. Ïîêàçàòü, ÷òî åñëè ó êàæäîé òî÷êè ïðîñòðàíñòâà X èìååòñÿ ñâÿçíàÿ
îêðåñòíîñòü, òî êàæäàÿ åãî êîìïîíåíòà ñâÿçíîñòè îòêðûòà.

Ëèíåéíàÿ ñâÿçíîñòü.

188. Ïîêàçàòü, ÷òî ñëåäóþùèå òîïîëîãè÷åñêèå ïðîñòðàíñòâà ÿâëÿþòñÿ ëè-
íåéíî ñâÿçíûìè:

(a) Îòðåçîê;

(b) Èíòåðâàë;

(c) Åâêëèäîâî ïðîñòðàíñòâî ëþáîé ðàçìåðíîñòè;

(d) Ñôåðû íåíóëåâîé ðàçìåðíîñòè;

(e) Âûïóêëîå ïîäìíîæåñòâî åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà;

(f) Çâåçäíîå ïîäìíîæåñòâî åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà;

(g) Îáúåäèíåíèå ëþáîé ñîâîêóïíîñòè ïîïàðíî ïåðåñåêàþùèõñÿ ëè-
íåéíî ñâÿçíûõ ìíîæåñòâ;

(h)

189. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ìíîæåñòâà A è B îáà çàìêíóòû èëè îáà îòêðûòû è
èõ îáúåäèíåíèå è ïåðåñå÷åíèå ëèíåéíî ñâÿçíû, òî A è B òîæå ëèíåéíî
ñâÿçíû.

190. Äîêàçàòü, ÷òî åñëè ãðàíèöà ìíîæåñòâà A ⊂ Rn ëèíåéíî ñâÿçíà, òî
çàìûêàíèå ýòîãî ìíîæåñòâà òîæå ëèíåéíî ñâÿçíî.
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191. Äîêàçàòü, ÷òî íåïðåðûâíûé îáðàç ëèíåéíî ñâÿçíîãî ïðîñòðàíñòâà ëè-
íåéíî ñâÿçåí.

192. Ïðèâåäèòå ïðèìåð ëèíåéíî ñâÿçíîãî ìíîæåñòâà, çàìûêàíèå êîòîðîãî
íå ÿâëÿåòñÿ ëèíåéíî ñâÿçíûì.

193. Ïîêàçàòü, ÷òî åñëè â ïðîñòðàíñòâå êàæäàÿ òî÷êà îáëàäàåò ëèíåéíî
ñâÿçíîé îêðåñòíîñòüþ, òî êîìïîíåíòû ëèíåéíîé ñâÿçíîñòè îòêðûòû.

194. Ïîêàçàòü, ÷òî åñëè â ïðîñòðàíñòâå êàæäàÿ òî÷êà îáëàäàåò ëèíåéíî
ñâÿçíîé îêðåñòíîñòüþ, òî ñâÿçíîñòü è ëèíåéíàÿ ñâÿçíîñòü ðàâíîñèëü-
íû.

195. Ïîêàçàòü ÷òî äëÿ îòêðûòûõ ïîäìíîæåñòâ åâêëèäîâà ïðîñòðàíñòâà
ñâÿçíîñòü è ëèíåéíàÿ ñâÿçíîñòü ðàâíîñèëüíû.

196. Ðàññìîòðèì íà ïëîñêîñòè çàìûêàíèå Γ ⊂ R2 ãðàôèêà ôóíêöèè Γ =
{(x, y) : y = sin 1

x , x > 0}. ßâëÿåòñÿ ëè ýòî ìíîæåñòâî ñâÿçíûì?
Ëèíåéíî ñâÿçíûì?

197. Ïîêàçàòü, ÷òî äîïîëíåíèå R2 \ Γ ê ìíîæåñòâó èç ïðåäûäóùåé çàäà÷è
ëèíåéíî ñâÿçíî.

2


