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Виктор Тимофеевич Марков
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В. Т. Марков родился 21 июня 1948 г. в Китае, в городе Дальний, где рас-
полагалась советская военно-морская база (легендарная крепость Порт-Артур).
Когда ему было три года, семья вернулась в Москву. В 1966 г. Виктор Тимо-
феевич с золотой медалью окончил 7-ю московскую математическую школу
и поступил на механико-математический факультет МГУ им. М. В. Ломо-
носова. В 1971 г. по окончании факультета он поступил в аспирантуру на
кафедру высшей алгебры, где продолжил научные исследования под руковод-
ством Александра Васильевича Михалёва, известного советского и российского
математика. В 1975 г. В. Т. Марков защитил кандидатскую диссертацию на
тему «Локализации некоммутативных колец и их приложения».
По окончании аспирантуры Виктор Тимофеевич работал ассистентом

(1974—1979) и доцентом (1979—1983) кафедры высшей математики Московско-
го авиационного технологического института им. К. Э. Циолковского, с 1984 г.
по 1994 г. — старшим научным сотрудником лаборатории структурной химии
химического факультета МГУ, с 1994 г. по 1998 г. — ведущим научным сотруд-
ником Центра новых информационных технологий МГУ, а с 1998 г. — доцентом
кафедры высшей алгебры механико-математического факультета МГУ (продол-
жая работать по совместительству в ЦНИТ).
В. Т. Марков подготовил 6 кандидатов наук в МГУ и 3— в Университе-

те Овьедо (Испания). C 2012 г. он заслуженный преподаватель Московского
университета.
В. Т. Марков женат с 1977 г., его дочь Ольга Викторовна Маркова

(1984 г. р.) в настоящее время работает доцентом кафедры высшей алгебры
механико-математического факультета МГУ.

Виктор Тимофеевич был человеком очень широких взглядов, его интересо-
вало в жизни практически всё, и он везде проявлял свои выдающиеся таланты
и глубокую интеллигентность. В молодости он поддерживал многие универси-
тетские традиции досуга: спорт, музыку, туризм. Любил ходить на байдарках,
занимался бадминтоном, увлекался лыжами, проводил отпуск в путешествиях.
Всегда был очень надёжным другом и товарищем.
Он очень любил театр, особенно театр на Таганке, посещал все его спектак-

ли. По возможности ходил на музыкальные концерты в консерваторию, любил
органную музыку, во время всех зарубежных поездок посещал органные кон-
церты в соборах. До последних дней жизни слушал классическую музыку по
радио. Очень много читал, не только на русском языке, был полиглотом, мог
перевести математическую статью практически с любого языка, даже с китай-
ского. Всегда интересовался книжными новинками. Когда из-за болезни уже не
мог держать книги в руках, слушал аудиокниги.
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Виктор Тимофеевич был человеком энциклопедических знаний, он мог от-
ветить на вопрос практически из любой области науки и культуры. Увлекался
историей, архитектурой.
С детства он увлекался радиотехникой, программирование начал изучать

ещё в школе, всю жизнь был хорошим программистом и с компьютером всегда
был на «ты». Ему было очень интересно создавать компьютерные приложения не
только для решения научных задач, но и для повышения комфортности и эффек-
тивности работы. Виктор Тимофеевич любил и компьютерные игры, различные
головоломки.
Он считал себя счастливым человеком, так как мог позволить себе всю

жизнь заниматься любимой работой: он очень любил преподавать и вкладывал
в это всю душу. Всегда помогал тем, кто к нему обращался, не жалел времени
на других. Из основных его личных качеств все отмечали доброжелательность,
скромность и порядочность.

Научные результаты В. Т. Маркова

Круг научных интересов Виктора Тимофеевича был весьма широк. Хорошо
известны его глубокие работы по кольцам с полиномиальными тождествами, по
структурной теории колец частных, топологической алгебре, по комбинаторной
и компьютерной алгебре, алгебраической теории кодирования и криптографии.
Виктор Тимофеевич также был соавтором серии работ в области кристалло-
графии и спектрального анализа (в период работы на химическом факультете
МГУ). Отметим наиболее значимые из его математических результатов.

Теория колец

Защищённая в 1975 г. яркая кандидатская диссертация «Локализации
некоммутативных колец и их приложения» (научный руководитель А. В. Миха-
лёв, официальные оппоненты Л. А. Бокуть, В. П. Елизаров) сразу выдвинула
Виктора Тимофеевича в ряды активно работающих в теории колец специалистов
с хорошим вкусом и с широким кругозором. В одном из центральных вопро-
сов структурной теории некоммутативных колец— строении колец частных—
им были получены серьёзные продвижения, сохранившие свою значимость
и сейчас. В частности, В. Т. Марковым была развита теория несократимых
подпрямых произведений колец, позволяющая исследовать прямые разложения
колец частных; результат о свойствах универсальности некоммутативных лока-
лизаций даже опередил своё время; был решён круг задач, связанных с теорией
PI-колец и началами некоммутативной алгебраической геометрии (в частно-
сти, решены проблемы Смолла и Прочези о размерностях аффинных алгебр,
получены приложения к групповым кольцам).
Отметим также, что введённая в 1981 г. И. З. Голубчиком и В. Т. Мар-

ковым локализационная размерность колец оказалась мощным техническим
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средством в алгебре. В частности, она оказалась весьма полезной в теории
Голубчика—Зельманова—Михалёва изоморфизмов линейных групп над кольца-
ми в доказательстве И. З. Голубчика и А. В. Михалёва случая с 1/2.
В. Т. Маркову принадлежит несколько замечательных результатов в тео-

рии PI-алгебр. Он доказал, что если в многообразии ассоциативных алгебр
над бесконечным полем выполняется тождество Энгеля [x, y, . . . , y] = 0, то оно
локально представимо (все конечно порождённые алгебры этого многообразия
представимы матрицами над полем). Этот результат был впоследствии развит
А. З. Ананьиным, получившим необходимые и достаточные условия локальной
представимости многообразия. Также В. Т. Марков описал многообразия ассо-
циативных алгебр с единицей, в которых в свободных алгебрах от конечного
числа переменных все T-идеалы конечно порождены как двусторонние идеалы:
для этого необходимо и достаточно выполнение тождества Энгеля. Это условие
также эквивалентно локальной левонётеровости многообразия. В. Т. Маркову
принадлежат также многие другие красивые результаты в теории колец и мо-
дулей, связанные с радикалами колец и размерностью Крулля, тождествами
с инволюцией, кольцами частных.
Виктор Тимофеевич внёс важный вклад в гомологическую и структурную

теории колец. В [11] он описал все PI-кольца, над которыми каждый ненулевой
правый модуль имеет максимальный подмодуль, тем самым значительно расши-
рив и усилив известные результаты о коммутативных кольцах с этим свойством.
В [35] и [41] он установил важные свойства PI-колец и полупервичных колец,
имеющих точный модуль с размерностью Крулля.
В самые последние годы В. Т. Марков и А. А. Туганбаев в цикле совмест-

ных работ [100,102,107—111,114,115] ввели и глубоко исследовали интересный
и важный класс центрально существенных колец, определяемых как ассоциа-
тивные кольца, которые либо коммутативны, либо таковы, что в них любой
нецентральный элемент после домножения на центральный элемент превра-
щается в ненулевой центральный элемент. Оказалось, что класс центрально
существенных колец гораздо шире класса всех коммутативных колец. Были
описаны центрально существенные внешние алгебры и групповые алгебры над
полем и приведены многочисленные примеры некоммутативных центрально су-
щественных колец. Исследовано поведение центрально существенных колец при
различных классических кольцевых расширениях. В [101] и [106] В. Т. Марков
и А. А. Туганбаев начали исследование аналогов центральной существенности
в неассоциативном случае.
Важную роль в советских, российских и международных теоретико-кольце-

вых исследованиях сыграли научные обзоры по кольцам и модулям [13,15,16],
одним из авторов которых был Виктор Тимофеевич.
В круг научных интересов В. Т. Маркова входила и область топологических

колец и модулей: он неоднократно был рецензентом и оппонентом научных работ
студентов и аспирантов по топологической алгебре, привлекал своих учеников
к исследованиям в этой области, предоставляя им возможности применения
многих своих результатов (например, по размерности Крулля) в топологическом
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случае. Подобная широта мировоззрения позволяла молодым математикам, не
только его ученикам, далее объединяться общими интересами, создавать науч-
ные группы. Тем самым В. Т. Марков вносил свой вклад в развитие многогран-
ной алгебраической научной школы Московского университета.

Криптография и алгебраическая теория кодирования

Значительную роль в научной деятельности Виктора Тимофеевича Маркова
играли исследования в области криптографии и математических методов теории
кодирования.
В ряде совместных работ им получены следующие результаты: построена

криптосхема над градуированным кольцом с мультипликативным базисом, ко-
торая является обобщением криптосхемы над групповым кольцом; получены
протокол выработки общего ключа и линейно оптимальные коды [84]. Особо
стоит выделить квазигрупповые кольца и в целом неассоциативные структуры
в научных работах В. Т. Маркова, которые нашли своё применение в гомоморф-
ном шифровании. Продолжая изучение неассоциативных структур, В. Т. Мар-
ков совместно с С. Ю. Катышевым и А. А. Нечаевым [88] получил результаты
для неассоциативных группоидов в попытке обобщения хорошо известного ал-
горитма Диффи—Хеллмана, использующего вместо циклических групп неассо-
циативные группоиды в целях реализации протокола открытого распределения
ключей. Уделяя в последние годы большое внимание прикладной криптографии,
В. Т. Марков проводил анализ алгоритмов открытого построения ключа (напри-
мер, в [92]). Гомоморфная криптография является одной из самых интересных
и важных тем в криптографии, поэтому совместно со своими учениками и кол-
легами В. Т. Марков изучал возможность и условия построения гомоморфных
криптосхем в квазигрупповых кольцах. Под руководством В. Т. Маркова полу-
чены важные результаты в классификации квазигрупповых колец по количеству
элементов с левым нулевым аннулятором для различных квазигрупп, а также
разработаны конструкции неассоциативных структур с большими группами ав-
томорфизмов.
Отметим многолетнее плодотворное сотрудничество В. Т. Маркова, А. А. Не-

чаева, А. В. Михалёва и О. В. Марковой с коллегами из Университета Овьедо:
С. Гонсалесом, К. Мартинес, Е. Коусело, И. Руа, К. Гарсиа-Пильядо. В частно-
сти, совместно с А. А. Нечаевым, С. Гонсалесом и Е. Коусело были исследованы
рекурсивные МДР-коды: получены необходимые и достаточные условия того,
что рекурсивный код является МДР-кодом [42, 51], с использованием псевдо-
геометрий построены новые серии примеров таких кодов с заданными кодовыми
параметрами [47, 48, 53]. В работах С. Гонсалеса, В. Т. Маркова, К. Мартинес,
А. А. Нечаева и И. Руа [55,61,62,64] получен ряд фундаментальных результатов
об обобщённых кольцах Галуа.
Цикл работ В. Т. Маркова, А. А. Нечаева, С. Гонсалеса, К. Мартинес,

К. Гарсиа-Пильядо (а также несколько последних работ с участием О. В. Мар-
ковой) посвящён изучению групповых кодов.
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В последние годы внимание исследователей привлекли концепция внутрен-
ней характеризации групповых кодов и, в частности, вопрос о том, какие груп-
повые коды, т. е. идеалы групповых алгебр, являются абелевыми (т. е. переста-
новочно эквивалентны идеалам групповых алгебр абелевых групп). Чтобы по-
нять, нужно ли изучать неабелевы групповые коды, следовало сначала ответить
на естественный вопрос, а существуют ли они вообще (проблема Берналя—дель
Рио—Симона 2009 г.). В [87] было доказано, что если G—неабелева группа и
существует неабелев G-код, то |G| � 24. Затем был получен положительный
ответ на вопрос о существовании неабелевых групповых кодов: сначала автора-
ми были построены примеры неабелевых групповых кодов в групповой алгебре
группы S4 над полем характеристики 5 (2012 г.), затем— над полями харак-
теристик 2 и 3 (2013—2014 гг.). Позднее было показано, что в групповых ал-
гебрах над произвольным конечным полем характеристики, большей 3, у групп
S4 и SL2(Z3) имеются неабелевы групповые коды [81, 87, 90, 95]. Среди этих
примеров неабелевых групповых кодов Виктор Тимофеевич особенно выделял
«код-чемпион», найденный им в 2014 г., — пример бинарного кода размерности 6
с минимальным расстоянием 10 в групповой алгебре группы SL2(Z3). Это хо-
роший код, потому что минимальное расстояние 10 не может быть достигнуто
с использованием абелевых групповых кодов. Более того, авторы в конструкции
этого примера пользовались только алгебраическими соображениями, не приме-
няя компьютерных вычислений. С другой стороны, было интересно определить,
какова минимальная размерность неабелева группового кода. В [104] получен
следующий ответ на данный вопрос: если G—конечная группа и F —конечное
поле, то любой G-код размерности d < 4 над F является абелевым, т. е. 4—
наименьшая возможная размерность неабелева группового кода.

Н. М. Адрианов, В. А. Артамонов, И. Н. Балаба, Ю. А. Бахтурин,
Л. А. Бокуть, В. В. Борисенко, Е. И. Бунина, С. А. Гайфуллин,

С. Т. Главацкий, И. З. Голубчик, С. Гонсалес, А. В. Гришин, А. Э. Гутерман,
Н. И. Дубровин, М. В. Зайцев, Е. И. Зельманов, Н. К. Ильина,

А. Я. Канель-Белов, А. Л. Канунников, Е. С. Кислицын, А. А. Клячко,
И. Б. Кожухов, Е. М. Крейнес, О. В. Куликова, Т. П. Лукашенко, О. В. Маркова,
К. Мартинес, А. А. Михалёв, А. В. Михалёв, А. Ю. Ольшанский, А. Е. Пентус,
А. В. Петров, Ю. Г. Прохоров, С. В. Пчелинцев, В. В. Тензина, Д. А. Тимашев,

А. А. Туганбаев, И. Н. Тумайкин, В. К. Харченко, И. А. Чубаров, А. А. Шафаревич,
А. И. Шафаревич, И. П. Шестаков, Е. Е. Ширшова, В. Э. Шпильрайн
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